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Recenzja rozprawy habilitacyjnej
»Wybrane analogie miedzy zbiorami zerowymi Haara a zbiorami
pierwszej kategorii Haara oraz pewne zastosowania do réwnan
funkcyjnych”
dr. Elizy Jabtonskiej

Rozprawa habilitacyjna sklada sie z 6 niedtugich prac opublikowanych
w Annales Mathematicae Silesianae, Aequationes Mathematicae, Journal of
Mathematical Analysis and Applications, Journal of Mathematical Inequali-
ties, Analysis Mathematica oraz w Topology and its Applications. Tak wiec
rozprawa opublikowana zostala w czasopismach matematycznych o dobrym
i srednim poziomie. Wszystkie prace rozprawy sg samodzielne.

Po doktoracie w 2007 dr Eliza Jabtonska opublikowala poza tym 21 prac,
m.in. w Nonlinear Analysis, Bulletin of the Australian Mathematical Society,
Acta Mathematica Hungarica , Journal of Mathematical Analysis and Appli-
cations oraz w Journal of Fized Point Theory and Applications . Mathe-
matical Reviews podaje informacje o 103 cytowaniach przez 25 autoréw prac
Elizy Jablonskiej. Wedtug serwisu Google Scholar liczba cytowan wynosi 105.

Tematyka rozprawy dotyczy malych zbioréw w przemiennych polskich
grupach topologicznych, czyli grupach homeomorficznych z o§rodkowymi zu-
pelnymi przestrzeniami metrycznymi oraz réwnan funkeyjnych na tych gru-
pach. W szczegdlnosci wyniki rozprawy mozna zastosowaé do os$rodkowych
przestrzeni Banacha. Cze$é badan zostala zainspirowana dwoma twierdze-
niami Steinhausa:

1. Jesli A jest podzbiorem R dodatniej miary Lebesgue’a, to liczba 0 lezy
we wnetrzu réznicy kompleksowej zbioru A, czyli w int (A — A).

2. Jesli Ai B sg zbiorami dodatniej miary Lebesgue’a na prostej, to zbidr
A + B ma niepuste wnetrze.

Twierdzenia te przenoszg si¢ na lokalnie zwarte polskie grupy abelowe, gdzie
miara Lebesgue’a jest zastgpiona miarg Haara. Sa réwniez topologiczne od-
powiedniki, gdzie miara jest zastapiona przez kategorie Baire’a. Role zbioru
o dodatniej mierze pelni zbiér drugiej kategorii Baire’a.
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W przypadku przemiennych polskich grup topologicznych miara Haara
nie musi istnie¢, ze wzgledu na brak lokalnej zwartosci. Pomimo to w pra-
cach P. Christensena z lat 70-tych zaproponowano okreslenie tzw. zbiorow
zerowych Haara. 7Z drugiej strony w pracy U. Darje’go wprowadzono okre-
Slenie tzw. zbioréw Haara pierwszej kategorii. To stalo sie punktem wyjscia
do badan dr. Elizy Jabloriskiej w pracach [J3], [J5] i [J6]. W szczegdlnosci w
pracy [J3] udowodnione zostalo twierdzenie analogiczne do 1. dla zbioréw bo-
relowskich, ktore nie sg zbiorami pierwszej kategorii Haara. W pracy [J3] ba-
dane sa relacje pomiedzy wymienionymi wyzej wlasnosciami. W szczegdlnosci
skonstruowano w przestrzeniach ciggowych przyktad zbioru pierwszej kate-
gorii Haara, nie bedacy zbiorem zerowym Haara. Podano konstrukcje zbioru
zerowego Haara, ktory nie jest pierwszej kategorii Haara, ale jest pierwszej
kategorii Baire’a. Narzedziem do uzyskania tych przyktadéw byto badanie
zachowania si¢ wymienionych wtasnosci przy iloczynie kartezjarskim prze-
strzeni.

Praca [J6] réwniez zawiera twierdzenia analogiczne do 1. Rozumowania sg
modyfikacjg argumentéw uzytych w pracy Z. Gajdy z 1986. Podobne badania
byly przeprowadzone w pracy [J5].

W pracach [J1], [J2] i [J4] rozwazana jest automatyczna ciagto$é funkeji
spehiajacych pewne réwnania funkcyjne: np. funkcji addytywnych, funkcji
wypuklych w sensie Jensena tzn. spelniajacych warunek
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Badane sg tez réwnania Gotgba-Schinzla czyli réwnania

flz+ f()y) = f(2)f(y)

i jego uogdlnien. W szczegdlnosci kandydatka bada réwnanie
flz+ M(f(z))y) = f(2)f(y).

W pracy [J2] podana jest charakteryzacja funkeji f i M, dla ktérych réwnanie
ma rozwigzanie, przy czym M : R +— R natomiast f : X «— R, gdzie X
jest rzeczywista polska przestrzenig liniowa. Troche zdziwil mnie fakt, ze w
pracy [J2] nie jest cytowana praca A. Murefiko, On solutions of a common
generalization of the Golagb-Schinzel equation and of the addition formulae,
J. Math. Anal. Appl. 341 (2008) 1236-1240, w ktorej rozwazane jest to samo
rownanie, ale X = R.

Pomimo, ze wiele wynikéw z rozprawy habilitacyjnej mozna uznaé za
warto$ciowe, to w mojej opinii dotycza one dziedziny, ktéra lezy nieco obok
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glownych nurtéw badan w analizie matematycznej i topologii. Badane pojecia
i obiekty nie lezg w centrum zainteresowania analizy. Dr Eliza Jablonska
brata udzial w wielu konferencjach dotyczacych omawianej wyzej tematyki.
Jednak trudno uznaé, ze konferencje te gromadzity liczacych sie specjalistow
z analizy rzeczywistej i topologii.

Prace nie wchodzace w sktad rozprawy habilitacyjnej dotycza zagadnien
bliskich tematyce rozprawy. W wiekszosci tych prac badane sg réwnania
Golgba-Schinzla.

Podsumowujac nie jestem w pelni przekonany, ze osiggniecia dr. Elizy
Jablonskiej w pracach [J1-J6] stanowia znaczny wklad w rozwdj analizy rze-
czywistej i topologii. Kilka wynikéw jest wartych uwagi (np. z prac [J2], [J3],
[J5]). W cyklu prac habilitacyjnych nie odnalaztem jednak istotnie nowych,
oryginalnych metod dowodowych, ktére mozna przypisaé dr. Elizie Jablon-
skiej. Na korzy$¢ kandydatki przemawiajg liczne prace opublikowane po uzy-
skaniu doktoratu. Nie odnalazlem jednak wynikéw, ktére moégtbym uznaé
za znaczace. Dr Eliza Jabtoniska uzyskata nagrody naukowe z Politechniki
Rzeszowskiej, ale brak jest informacji o grantach zewnetrznych.

W mojej opinii zaré6wno rozprawa habilitacyjna, jak i dorobek poza roz-
prawg, nie spelniaja wymagan wystarczajacych do przyznania stopnia dokto-
ra habilitowanego. W zwiazku z powyzszym nie popieram wniosku o nadanie
dr. Elizie Jablonskiej stopnia dr. hab..
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